Transformation de Laplace inverse

COURS :
Etant donné , on cherche s(t) tel que
On a alors:: .s(t)estappeléf Q2 Nded A y |
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1) Premier cas : YV Q| Radédas péles réels

Exemple :

hy OKSNODKS f Q2NA3IAYIf RS

Méthode :
a. On décompose en éléments simples dans
b. On applique la linéarité de la transformation inverse
c. ! fQFARS Rdz F2NXdzf | ANBX 2y RSUSNYAYS f
termes.
Soit
Pour déterminer les pdles de , on cherche les valeurs qui annulent le dénominateur. On
résout donc : . Puisque le dénominateur est un polynéme de degré 2, il

suffit de calculer le discriminant :

Les poles de la fraction rationnelle sont donc :
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La fraction rationnelle admet donc deux péles réels simples qui sont -3 et 1.

La forme de la décomposition en éléments simples va donc donner :



On trouve alors : A=5/8 et B=3/8
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En appliquant la transformation inverse, on obtient :

2) Secondcas: admet des poles complexes

Exemple :

hy OKSNDKS f Q2NAx3IAYyIlIf RS

Le discriminant du dénominateur est négatif donc admet des poles complexes. Cette
fraction rationnelle est donc décomposée en éléments simples dans

Méthode :

a. On écrit le dénominateur sous forme canonique, c@st-a-dire sous la forme
b. On utilise les formules suivantes :
(1)

(2)

c. Onidentifie les parameétres a et
On combine les expressions issues de (1) et (2) pour obtenir

e. Etparlinéarité, on détermine les transformées inverses de chacun des termes

Soit

La forme canonique Rdz RSY 2 YA YE (G SdzNJ a QSONR



En identifiant avec

(2), avec a=1et

, on obtient a=1 et
. On obtient alors :

. On réécrit les formules (1) et

— (1)

— ()

On combine (1) et (2) pour écrire

On utilise ensuite la linéarité de la transformation inverse :

Finalement,

Exercice

Déterminer les signaux originaux des transformées de Laplace suivantes
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